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Théorie des ensembles 1

Ensembles

Ernst ZERMELO (1871 — 1953)

Mathématicien allemand & qui I'on doit, avec FRAENKEL,
I'axiomatisation de la théorie des ensembles la plus utilisée.

La théorie des ensembles joue le role en mathématiques de théorie fondamentale : toutes les
autres théories peuvent étre formulées d U'intérieur de la théorie des ensembles.

FElle constituera donc pour nous un langage qu’il faut absolument maitriser.

La théorie des ensembles la plus utilisée est la théorie de Zermelo-Fraenkel (avec aziome du
choiz), aussi appelée théorie ZFC.
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plan de cours et principaux résultats
I. Ensembles
1) Définitions et notations
2) Description d’ensembles
a) Par extension
b) Par compréhension
c) Par paramétrisation
3) L’ensemble vide
4) Inclusion, parties d’un ensemble
a) Définitions
b) Propriétés
5) Cardinal
II. Opérations sur les parties d’un ensemble 3.7 umed
. 3.14 ®
1) Union 311 44
2) Intersection
3) Deux caractérisations de l'inclusion
4) Double-distributivité
5) Complémentaire d’une partie
I1I. Deux constructions 324w
F P 320 &
1) Produit cartésien
a) Définitions et remarques
b) Cardinal
2) Ensemble des parties 397 g8

a) Définitions et exemples
b) Cardinal
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IV. Familles de parties 327 ¢¢

Notion de famille

Intersection et union d’une famille de parties

Définition 2.1@
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3) Partitions et recouvrements
4) Cardinal
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