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i

' Chapitre 13

Calcul intégral

La formule d’intégration par parties

Ce chapitre est consacré d la pratique du celcul d'intégrales. On présentera plusieurs
techniques, dont deux sont particuliérement importantes :

» l'intégration par parties, dont la formule est donnée ci-dessus;

» le changement de variables.
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Calcul intégral

plan de cours et principaux résultats

I. Intégrales et primitives 191 4¢
19.16 ¢
1) Primitives —
a) définition
b) premiers exemples remarquables
c) primitivation et parties réelle/imaginaire
d) primitives usuelles
e) primitive de f'/f
f) les primitives différent d'une constante
2) Théoréme fondamental de ’analyse
a) le théoréme
Théoréme 13.1
Soit f: I — R continue. Soit a € 1.
On considére
I—R
T
Tz / f(t)di.
a
Alors,
1) F est une primitive de f ;
2) mieuz, I est l'unique primitive de f s’annulant en a.
b) un corollaire important
w Corollaire 13.2
Soit f : I — R continue. Alors, f admet une primitive.
¢) calcul des intégrales 4 I'aide de primitives
d) intégrales & bornes variables
II. Intégration par parties 19.3 4¢
. 19.4 +#¢
1) Enoncé 1017 ¢
2) Exemples
3) Primitive de In(:)

a) une notation
b) le calcul

13. Calcul intégral
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III. Changements de variable 195 4¢
P 19.6 4¢
1) Enoncé
2) En pratique
3) Exemple
IV. Calculs classiques a connaitre 102 44¢
z 19.18 44
= dt
1) Calcul d —_—
) Lale ef at? + bt +c
a)casou A >0
b) cas ot A =10
c)casou A <0
T
Q(¢)
2 lcul d —
| aten e/ at? +bt+c
3) Fonctions polynomiales en cos(t) et sin(t)

13. Calcul intégral
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Primitives usuelles

Lycée CHATEAUBRIAND
Colas Bardavid

. E L4
Express:o‘n de la G de 1a Intervalle de validité
fonction primitive
$Q+1 R*
a - +
a® avec a # —1 a1 (R si a€N ; R* ou R}, si a€Z\{—1})
1 * *
. In |z R ou R}
ar
e (on € C*) L R
o
Inz zlnz —z R%
sinz —cosT R
cosT sin x R
sin & T
tanz = —In|cos z| ]——+kﬂ,f+kw[of1kez
cosT 2 2
1 T T .
tan x }—— kvr,—+k7r[ouk€Z
cos? x 2 2
1
15 a2 arctan x R
1 1 T
O — arctan (—) R
a” -+ x a a
: i L1
o arcsin x =
Vv1— 22 '
Forme de la fonction Primitive
u’ exp(u) expl(u)
'
" In|u|
u'u® i
a+1
u' fu) F(u) ou F'=f
: 1 .
t— flat + b) t— = Flat+b) ot F'=f
a

Primitives usuelles
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