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Convergences des suites
Les six lemmes

Soient (un)n, (vn)n ∈ CN et ` ∈ C.
Alors,

Lemme 1
(un)n converge =⇒ (un)n bornée.

Lemme 2
On suppose (un)n, (vn)n ∈ (R+)N. Alors,(

un−→ 0 et vn−→ 0
)

=⇒ max(un, vn)−→ 0.

Lemme 3 (Convergence par majoration)
Soit (εn)n ∈ (R+)N telle que εn−→ 0. Alors,(

∃N0 ∈ N, ∀n > N0, |un − `| 6 εn

)
=⇒ un−→ `.

Lemme 4
Soit (An)n ∈ CN. Alors,

un−→ 0
(An)n bornée

}
=⇒ Anun−→ 0.

Lemme 5 (Anti-passage à la limite)
On suppose que (un)n ∈ RN et que un−→ ` > 0. Alors,

a) ∃ ε0 > 0, ∃N0 ∈ N, ∀n > N0, un > ε0 ;

b) plus précisément, ∃N0 ∈ N, ∀n > N0, un >
`

2 .

Lemme 6
un−→ ` =⇒ |un| −→|`|.
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